Chương I. VECTƠ
§1. CÁC ĐỊNH NGHĨA

Bài 1. Cho 5 điểm A, B, C, D, E. Có bao nhiêu vectơ khác vectơ không có điểm đầu và điểm cuối là các điểm đó.

Bài 2. Cho hình bình hành ABCD có tâm là O. Tìm các vectơ từ 5 điểm A, B, C, D, O thỏa điều kiện

a. Bằng vectơ 
[image: image1.wmf]AB
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b. Có độ dài bằng OB.

Bài 3. Cho tứ giác ABCD, gọi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm AB, BC, CD, DA. Chứng minh rằng: 
[image: image2.wmf]MNQP
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Bài 4. Cho tam giác ABC có trực tâm H và O tâm là đường tròn ngoại tiếp. Gọi B’ là điểm đối xứng B qua O. Chứng minh: 
[image: image3.wmf]AHB'C
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Bài 5. Cho hình bình hành ABCD. Dựng 
[image: image4.wmf]AMBA,MNDA,NPDC,PQBC
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. Chứng minh rằng 
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§2. TỔNG VÀ HIỆU HAI VECTƠ

Bài 1. Cho hình bình hành ABCD tâm O. Tính 
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; 
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 theo 
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 và 
[image: image9.wmf]bOB
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Bài 2. Cho hình vuông ABCD cạnh a. Tính 
[image: image10.wmf]ABAC
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 theo a.

Bài 3. Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 8cm; AD = 6cm. Tìm tập hợp điểm M, N thỏa


a. 
[image: image11.wmf]AOADMO
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b. 
[image: image12.wmf]ACADNB
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Bài 4. Cho 7 điểm A; B; C; D; E; F; G. Chứng minh

a. 
[image: image13.wmf]ABCDEACBED
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b. 
[image: image14.wmf]ADBECFAEBFCD
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c. 
[image: image15.wmf]ABCDEFGACBEDGF
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d. 
[image: image16.wmf]ABAFCDCBEFED0
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Bài 5. Cho tam giác OAB. Giả sử 
[image: image17.wmf]OAOBOM
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. Khi nào điểm M nằm trên đường phân giác trong của góc AOB?

Bài 6. Cho ngũ giác đều ABCDE tâm O. Chứng minh 
[image: image18.wmf]OAOBOCODOEO
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Bài 7. Cho tam giác ABC. Gọi A’ là điểm đối xứng của B qua A, B’ là điểm đối xứng với C qua B, C’ là điểm đối xứng với A qua C. Với điểm O bất kỳ, chứng minh 
[image: image19.wmf]OAOBOCOA'OB'OC'
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Bài 8. Cho lục giác đều ABCDEF có tâm là O. CMR

a. 
[image: image20.wmf]OAOBOCODOEOF0
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b. 
[image: image21.wmf]ABNA3AC0
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c. 
[image: image22.wmf]ABAOAFAD
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d. 
[image: image23.wmf]MAMCMEMBMDMF
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 (M tùy ý)

Bài 10. Cho tam giác ABC; vẽ bên ngoài các hình bình hành ABIF; BCPQ; CARS. Chứng minh rằng 
[image: image24.wmf]RFIQPS0
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Bài 11. Cho tam giác ABC nội tiếp trong đường tròn tâm O, trực tâm H, vẽ đường kính AD

a. Chứng minh rằng 
[image: image25.wmf]HBHCHD
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b. Gọi H’ là đối xứng của H qua O. Chứng minh rằng 
[image: image26.wmf]HAHBHCHH'
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Bài 11. Tìm tính chất tam giác ABC, biết rằng: 
[image: image27.wmf]CACBCACB
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§3. TÍCH CỦA VECTƠ VỚI MỘT SỐ
Bài 1. Cho ΔABC có AM là trung tuyến. Gọi I là trung điểm AM và K là một điểm trên cạnh AC sao cho AK = AC/3. Chứng minh ba điểm B, I, K thẳng hàng.

Bài 2. Cho ΔABC. Hai điểm M, N được xác định bởi các hệ thức 
[image: image28.wmf]BCMA0;ABNA3AC0
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. Chứng minh MN // AC.

Bài 3. Cho hình chữ nhật ABCD tâm O, điểm M là điểm bất kỳ.

a. Tính 
[image: image29.wmf]uMAMBMCMD
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b. Tìm tập hợp điểm M thỏa 
[image: image31.wmf]MAMBMCMDa
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 (a > 0 là hằng số cho trước)

c. Tìm tập hợp điểm N thỏa 
[image: image32.wmf]NANBNCND

+=+

uuuruuuruuuruuur


Bài 4. Cho tam giác ABC; trên BC lấy D; E thỏa BD = DE = EC. Gọi I là trung điểm BC, S là một điểm thỏa 
[image: image33.wmf]SAABACADAE
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. Chứng minh rằng 3 điểm I, S, A thẳng hàng.

Bài 5. Cho ΔABC. Điểm I nằm trên cạnh AC sao cho CI = CA/4, J là điểm mà 
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a. Chứng minh: 
[image: image35.wmf]3
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b. Chứng minh B, I, J thẳng hàng.

c. Hãy dựng điểm J thỏa điều kiện đề bài.

Bài 6. Cho ΔABC.

a. Tìm điểm K sao cho 
[image: image36.wmf]KA2KBCB
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b. Tìm điểm M sao cho 
[image: image37.wmf]MAMB2MC0
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Bài 7. Cho ΔABC. Biết 
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a. Chứng minh: 
[image: image39.wmf]ICJAKB0
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 và 
[image: image40.wmf]AIBJCK0
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. Suy ra ABC và IJK cùng trọng tâm.

b. Tìm tập hợp M thỏa: 
[image: image41.wmf]2MBMC2MAMB
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c. Tính 
[image: image42.wmf]IK
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Bài 8. Cho ΔABC có I, J, K lần lượt là trung điểm BC, CA, AB. G là trọng tâm ΔABC.

a. Chứng minh rằng 
[image: image46.wmf]AIBJCK0
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. Suy ra tam giác ABC và IJK cùng trọng tâm.

b. Tìm tập hợp điểm M thỏa 
[image: image47.wmf]MBMCMBMC
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c. Cho D, E xác định bởi: 
[image: image48.wmf]AD2AB
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 và 
[image: image49.wmf]2
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. Tính 
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 theo 
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và 
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. Suy ra 3 điểm D, G, E thẳng hàng.

Bài 10. Cho tam giác đều ABC có trọng tâm là G, M là một điểm nằm trong tam giác. Vẽ MD; ME; MF lần lượt vuông góc với 3 cạnh của tam giác. Chứng minh rằng 
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§4. TRỤC TỌA ĐỘ VÀ HỆ TRỤC TỌA ĐỘ

Bài 1. Cho ΔABC. Các điểm M(1; 0), N(2; 2), P(–1; 3) lần lượt là trung điểm các cạnh BC, CA, AB. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác.
Bài 2. Cho A(1; 1); B(3; 2); C(m + 4; 2m + 1). Tìm m để 3 điểm A, B, C thẳng hàng.
Bài 3. Cho tam giác đều ABC cạnh a. Chọn hệ trục tọa độ Oxy, trong đó O là trung điểm BC, Ox cùng hướng với 
[image: image55.wmf]OC
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, Oy cùng hướng 
[image: image56.wmf]OA
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a. Tính tọa độ của các đỉnh của tam giác ABC.

b. Tìm tọa độ trung điểm E của AC.

c. Tìm tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.

Bài 4. Cho lục giác đều ABCDEF. Chọn hệ trục tọa độ Oxy, trong đó O là tâm lục giác đều, 
[image: image57.wmf]ODai
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[image: image58.wmf]ECbj
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. Tính tọa độ các đỉnh lục giác đều, biết cạnh của lục giác là 6.

Bài 5. Cho A(–1; 2), B (3; –4), C(5; 0). Tìm tọa độ điểm D nếu biết

a. 
[image: image59.wmf]AD2BD3CD0
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b. 
[image: image60.wmf]AD2AB2BDBC
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c. ABCD hình bình hành.

d. ABCD hình thang có hai đáy là BC, AD với BC = 2AD.

Bài 6. Cho hai điểm I(1; –3), J(–2; 4) chia đọan AB thành ba đọan bằng nhau AI = IJ = JB.

a. Tìm tọa độ của A, B.

b. Tìm tọa độ của điểm I’ đối xứng với I qua B.

c. Tìm tọa độ của C, D biết ABCD hình bình hành tâm K(5, –6).

Bài 7. Cho 
[image: image61.wmf]a
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 = (2; 1); 
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 = (3; 4) và 
[image: image63.wmf]c

r

 = (7; 2)

a. Tìm tọa độ của vectơ 
[image: image64.wmf]x
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 thỏa mãn 
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b. Tìm các số m; n thỏa 
[image: image66.wmf]cmanb
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BÀI TẬP ÔN TẬP CHƯƠNG I

Bài 1. Tam giác ABC là tam giác gì nếu nó thỏa mãn một trong các điều kiện sau?

a. 
[image: image67.wmf]ABACABAC
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b. Vectơ 
[image: image68.wmf]ABAC
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 vuông góc với vectơ 
[image: image69.wmf]ABCA
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Bài 1. Tứ giác ABCD là hình gì nếu nó thỏa mãn một trong các điều kiện sau?

a. 
[image: image70.wmf]ACBCDC
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b. 
[image: image71.wmf]DBDCDA
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Bài 2. Cho ΔABC, với mỗi số thực k ta xác định các điểm A’, B’ sao cho 
[image: image72.wmf]AA'kBC,BB'kCA
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. Tìm quĩ tích trọng tâm G’ của ΔA’B’C.

Bài 3. Cho tứ giác ABCD. Các điểm M, N, P và Q lần lượt là trung điểm AB, BC, CD và DA. Chứng minh hai tam giác ANP và CMQ có cùng trọng tâm.

Bài 4. Cho ΔABC và một điểm M tùy ý, Chứng minh vectơ 
[image: image73.wmf]vMAMB2MC
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 không phụ thuộc vào vị trí của điểm M. Hãy dựng điểm D sao cho 
[image: image74.wmf]CDv
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Bài 5. Cho ΔABC nội tiếp trong đường tròn tâm O, H là trực tâm tam giác, D là điểm đối xứng của A qua O.

a. Chứng minh tứ giác HCDB là hình bình hành

b. Chứng minh 
[image: image75.wmf]HAHDHAHBHC2HO
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c. Gọi G là trọng tâm tam giác ABC. Chứng minh 
[image: image77.wmf]OH3OG
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. Từ đó kết luận gì về 3 điểm G, H, O.
Bài 6. Cho hai hình bình hành ABCD và AB’C’D’ có chung đỉnh A. Chứng minh:

a. 
[image: image78.wmf]BB'C'CDD'0
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b. Hai tam giác BC’D và B’CD’ có cùng trọng tâm
Chương II. TÍCH VÔ HƯỚNG VÀ ỨNG DỤNG
§1. GIÁ TRỊ LƯỢNG GIÁC CỦA MỘT GÓC BẤT KỲ (TỪ 0° đến 180°​)

Bài 1.

a. Tính sin x khi cos x = 3/5

b. Tính sin x.cos x nếu sin x – cos x = 2/3

Bài 2. Tính giá trị biểu thức:

a. A = cos 0° + cos10° + cos20° + ... + cos 170°

b. B = cos² 120° – sin² 150° + 2tan 135°

Bài 3. Cho tam giác ABC, Chứng minh rằng

a. sin(A + B)sin(B + C)sin(C + A) = sinAsinBsinC

b. cos(A + C) + cos B = 0

c. tan(A – C) + tan(B + 2C) = 0

Bài 4. Cho tam giác đều ABC có trọng tâm G. Tính góc giữa


a. 
[image: image79.wmf]AB
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b. 
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c. 
[image: image83.wmf]AG
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 và 
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d. 
[image: image85.wmf]GB
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§2. TÍCH VÔ HƯỚNG HAI VÉCTƠ

A. Trắc nghiệm
Câu 1. Cho 
[image: image87.wmf]a

r

 = (3; –1) và 
[image: image88.wmf]b
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 = (–1; 2). Khi đó góc tạo bởi hai vector đã cho là


A. 30°


B. 45°


C. 135°

D. 90°
Câu 2. Cho 
[image: image89.wmf]a
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 = (2; 5) và 
[image: image90.wmf]b
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 = (3; –7). Khi đó góc tạo bởi hai vector đã cho là


A. 45°


B. 30°


C. 135°

D. 120°

Câu 3. Cho A(m – 1; 2), B(2; 5 – 2m), C(m – 3; 4). Tìm giá trị của m để A; B; C thẳng hàng


A. m = 2

B. m = 3

C. m = –2

D. m = 1

Câu 4. Cho tam giác ABC với A (3; –1); B(–4;2); C(4; 3). Tìm D để ABDC là hbh


A. D(3; 6)

B. D(–3; 6)

C. D(3; –6)

D. D(–3; –6)

Câu 5. Cho ΔABC với A (–2; 8); B(–6; 1); C(0; 4). ΔABC là tam giác


A. cân


B. vuông cân

C. vuông

D. đều

Câu 6. Cho 
[image: image91.wmf]AB
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[image: image92.wmf]AC

uuur

 = (3 – x; –2). Định x để A, B, C thẳng hàng


A. x = 2

B. x = –2

C. x = 1

D. x = –1

Câu 7. Cho tam giác đều ABC có trọng tâm G. Phát biểu nào đúng


A. 
[image: image93.wmf]ABAC
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B. 
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C. 
[image: image95.wmf]AG.ABAG.AC
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D. 
[image: image96.wmf]222
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Câu 8. Cho đường tròn (O, 5), điểm I ở ngoài (O), vẽ cát tuyến IAB với IA = 9, IB = 16


A. IO = 13

B. IO = 12

C. IO = 10

D. IO = 15

Câu 9. Cho A(1; 4), B(3; –6); C(5; 4). Tìm tọa độ tm I đường tròn ngoại tiếp ΔABC.


A. I(2; 5)

B. I(3/2; 1)

C. I(9; 10)

D. I(3; 4)

Câu 10. Đường tròn qua 3 điểm A(1; 2), B(5; 2), C(1; –3) có tâm I là


A. I(2; 1)

B. I(–2; 1)

C. I(3; –0,5)

D. I(1; –0,5)

Câu 11. Phát biểu nào là SAI


A. Nếu 
[image: image97.wmf]ABAC
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B. 
[image: image99.wmf]a.ba.cbc
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C. 
[image: image100.wmf]AB.ACBA.CA
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D. 
[image: image101.wmf]ABCDDCBA
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Câu 12. Cho tam giác đều ABC cạnh a, trọng tâm là G. Phát biểu nào là đúng


A. 
[image: image102.wmf]ABAC
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B. 
[image: image103.wmf]ABAC2a
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C. 
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D. 
[image: image105.wmf]AG.BC0
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Câu 13. Cho hình vuông ABCD cạnh a. Kết quả nào đúng


A. 
[image: image106.wmf]AB.AC
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 = a².
B. 
[image: image107.wmf]AB.AD
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 = a².
C. 
[image: image108.wmf]AC.BD
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 = 2a².
D. 
[image: image109.wmf]AB.CD
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 = 0.
Câu 14. Cho đường tròn (O, 30), điểm I ở ngoài (O), vẽ cát tuyến IAB với IA = 54, IB = 96


A. IO = 69

B. IO = 78

C. IO = 84

D. IO = 81

Câu 15. Cho tam giác đều ABC cạnh a. Tích vô hướng 
[image: image110.wmf]AB.BC
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 nhận kết quả nào sau đây


A. 
[image: image111.wmf]3
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B. 
[image: image112.wmf]2
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C. 
[image: image113.wmf]2
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D. a³

B. Tự luận

Bài 1. Cho A (–1; –1) và B (5; 6)

a. Tìm M trên trục Ox để ΔABM cân tại M.

b. Tìm N trên trục Oy để ΔABN vuông tại N.

c. Xác định H, K để ABHK là hình bình hành nhận J(1; 4) làm tâm

d. Xác định C thỏa 
[image: image114.wmf]3AC4BC2AB
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e. Tìm G sao cho O(0; 0) là trọng tâm ΔABG

f. Xác định I trên trục Ox để 
[image: image115.wmf]IAIBIN
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 đạt giá trị nhỏ nhất

Bài 2. Cho A(–2; 1) và B(4; 5)

a. Tìm M trên trục Ox để ΔABM vuông tại M

b. Tìm C để OACB là hình bình hành

Bài 3. Cho 
[image: image116.wmf]a

r

 = (1/2; 5) và 
[image: image117.wmf]b
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 = (k; –4). Tìm k để:

a. 
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r



b. 
[image: image120.wmf]ab
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c. 
[image: image121.wmf]ab
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Bài 4. Cho 
[image: image122.wmf]a
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 = (–2; 3); 
[image: image123.wmf]b
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 = (4; 1)

a. Tính cosin góc hợp bởi 
[image: image124.wmf]a
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 và 
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 và 
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b. Tìm số m và n sao cho 
[image: image128.wmf]manb
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 vuông góc 
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c. Tìm 
[image: image130.wmf]d
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 biết 
[image: image131.wmf]a.d4
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 và 
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Bài 5. Cho ΔABC với A (–4; 1); B(2; 4); C(2; –2).

 


a. Tam giác ABC là tam giác gì. Tính diện tích tam giác

b. Gọi G, H, I là trọng tâm, trực tâm và tâm đường tròn ngoại tiếp của tam giác. Tính tọa độ G, H, I và chứng minh 
[image: image133.wmf]GH2GI0

+=

uuuruurr


Bài 6. Cho ΔABC có A (–2; 2), B(6; 6), C(2; –2)

a. Chứng minh rằng A; B; C không thẳng hàng

b. Tìm tọa độ điểm D để ABCD là hình bình hành

c. Tìm điểm M trên trục Ox để ΔABM vuông tại B

d. Tam giác ABC là tam giác gì?

e. Tìm tọa độ trực tâm H của ΔABC
Bài 7. Cho (ABC có AB = 7, AC = 5, góc A = 120°.

a. Tính 
[image: image134.wmf]AB.AC
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, 
[image: image135.wmf]AB.BC
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b. Tính độ dài trung tuyến AM.

Bài 8. Cho 4 điểm bất kỳ A, B, C, D. Chứng minh rằng: 
[image: image136.wmf]DA.BCDB.CADC.AB0
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. Từ đó suy ra một cách chứng minh định lý “3 đường cao của một tam giác đồng quy”

Bài 9. Cho ΔABC có 3 trung tuyến AD, BE, CF. CMR: 
[image: image137.wmf]BC.ADCA.BEAB.CF0
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Bài 10. Cho ΔABC có AC = b, AB = c, góc B = α và AD là phân giác trong (D thuộc cạnh BC).

a. Hãy biểu thị 
[image: image138.wmf]AD
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 qua 
[image: image139.wmf]AB
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, 
[image: image140.wmf]AC
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b. Tính độ dài đoạn AD

Bài 11. Cho 2 điểm M, N nằm trên đường tròn đường kính AB = 2R, AM ∩ BN = I.

a. Chứng minh: 
[image: image141.wmf]AM.AIAB.AI
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 và 
[image: image142.wmf]BN.BIBA.BI
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b. Tính 
[image: image143.wmf]AM.AIBN.BI
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Bài 12. Cho đoạn AB cố định, AB = 2a, k là số thực. Tìm tập hợp điểm M sao cho

a. 
[image: image144.wmf]MA.MBk
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b. MA² – MB² = k²

Bài 13. Từ điển M ở ngoài đường tròn (O) vẽ các tuyến MAB; 2 tiếp tuyến tại A, B của đường tròn (O) cắt nhau tại I, IO ∩ AB = D; đường thẳng qua I và vuông góc với MO tại H và lần lượt cắt AB tại C; cắt đường tròn (O) tại E, F. Chứng minh:

a. 
[image: image145.wmf]MA.MBMC.MD
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b. OF² = 
[image: image146.wmf]OH.OM
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c. 
[image: image147.wmf]IE.IFIC.IH

=

uuruuruuruur


d. PM/(ICD) + PI/(MCH) = IM² ((ICD), (MCH) là đường tròn ngoại tiếp các tam giác ICD, MCH)

Bài 14. Cho hai đường thẳng AB và CD cắt nhau tại M chứng minh rằng 4 điểm A, B, C, D cùng thuộc một đường tròn khi và chỉ khi 
[image: image148.wmf]MA.MBMC.MD
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Bài 15. Trong mặt phẳng tọa độ cho 
[image: image149.wmf]1
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[image: image150.wmf]vki4j

=-

rr

r

. Tìm giá trị của k để

a. 
[image: image151.wmf]uv
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b. 
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Bài 16. Cho 
[image: image153.wmf]a
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 = (–2, 3), 
[image: image154.wmf]b
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 = (4, 1)

a. Tìm côsin của góc giữa mỗi cặp vectơ 
[image: image155.wmf]a
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 và 
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b. Tìm các số k và m sao cho 
[image: image159.wmf]ckamb
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 vuông góc với 
[image: image160.wmf]ab
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c. Tìm vectơ 
[image: image161.wmf]d
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 biết 
[image: image162.wmf]a.d4,b.d2
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Bài 17. Cho hai điểm A (–3, 2), B(4, 3) tìm tọa độ của

a. Điểm M trên Ox sao cho ΔMAB vuông tại M

b. Điểm N trên Oy sao cho NA = NB

c. Điểm K trên Oy sao cho 3 điểm A, K, B thẳng hàng

d. Điểm C sao cho ΔABC vuông cân tại C

Bài 18. Cho 3 điểm A (–1, 1), B(3, 1), C(2, 4)

a. Tính chu vi và diện tích ΔABC

b. Gọi A’ là hình chiếu vuông góc của A trên BC; tìm tọa độ A’

c. Tìm tọa độ trực tâm H, trọng tâm G, và tâm I đường tròn ngoại tiếp ΔABC; từ đó cm 3 điểm I, H, G thẳng hàng.

Bài 19. Cho 4 điểm A (–8, 0), B(0, 4), C(2, 0), D (–3, –5). Chứng minh 4 điểm A, B, C, D cùng thuộc một đường tròn.

Bài 20. Cho M cố định ngoài dường tròn (O, R), vẽ cát tuyến MAB và 2 tiếp tuyến MT và MT’. Gọi D là giao điểm của TT’ và AB. H và I lần lượt là trung điểm của của TT’ và AB.

a. CMR: 
[image: image163.wmf]MA.MBMO.MHMI.MD
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b. Cho AB = 8 cm. Gọi (C1) là đường tròn tâm A, bán kính 4 cm, (C2) là đường tròn tâm B, bán kính 3cm. Tìm tập hợp N thoả PN/(C1) + PN/(C2) = 15.
Bài 21. Cho (O; 7), điểm I thỏa OI = 11. Qua I vẽ 2 cát tuyến IAB và ICD. Cho IA = 12, tính IB.
 Cho CD = 1; tính IC; ID.
Bài 22. Điểm I nằm trong (O; R), qua I vẽ 2 dây AB và CD. Tính IC; ID nếu

a. IA = 12; IB = 16; CD = 32

b. IA = 12; IB = 18; 
[image: image164.wmf]IC3
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Bài 23. Cho (O; 20) và điểm M sao cho OM = 30, vẽ tiếp tuyến MT và cát tuyến MAB. Cho AB = 5

a. Tính MT; MA; MB

b. Đường tròn ngoại tiếp ΔAOB cắt MO tại E. Tính OE

Bài 24. Cho (O; 30); I ở ngoài đường tròn, vẽ hai cát tuyến IAB và ICD; vẽ tiếp tuyến IT. Đường thẳng IO cắt đường tròn tại E và F. Cho IA = 54; IB = 96; IC = 64. Tính ID; IT; IO; IE; IF
Bài 25. Cho ΔABC có 3 đường cao AA’; BB’; CC’ đồng quy tại H. CM: 
[image: image165.wmf]HA.HA'HB.HB'HC.HC'
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Bài 26. Hai đường tròn (O) và (O’) cắt nhau tại A và B. M là một điểm trên cạnh AB kéo dài. Qua M lần lượt vẽ 2 tiếp tuyến MT, MT’, 2 cát tuyến MCD, MC’D’ đối với (O) và (O’). CMR MT = MT’ và CDD’C’ nội tiếp.
Bài 27. Cho ΔABC vuông tại A và đường cao AH. Trên đường tròn tâm C, bán kính CA lấy điểm M (không ở trên đường BC kéo dài). CMR đường thẳng CM tiếp xúc với đường tròn ngoại tiếp ΔBHM.
Bài 28. Cho ΔABC nội tiếp đường tròn (O), M là trung điểm BC. Đường tròn ngoại tiếp ΔAOM cắt đường thẳng BC tại điểm thứ hai là E và cắt (O) tại điểm thứ hai là D. AD cắt BC tại F. Chứng minh

a. 
[image: image166.wmf]FB.FCFE.FM
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b. 
[image: image167.wmf]EB.ECEF.EM
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c. EA tiếp xúc với (O) và đường tròn ngoại tiếp ΔAMF

Bài 29. Cho P nằm ngoài (O), vẽ cát tuyến PAB di động, tiếp tuyến với (O) vẽ từ A và B cắt nhau tại M. Vẽ MH vuông góc với OP.

a. CMR: 5 điểm O, A, B, M, H ở trên một đường tròn

b. Tìm tập hợp M khi PAB quay quanh P

c. Gọi I là trung điểm AB, N là giao điểm của PAB và MH. CMR 
[image: image168.wmf]PA.PBPI.PN
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Bài 30. Cho đường tròn tâm O đường kính AB = 2R. Trên đường thẳng AB lấy điểm M ở ngoài (O) sao cho MA = 3R/2. Từ M vẽ tiếp tuyến MT.

a. Tính MT theo R

b. Gọi TH là đường cao trong ΔTMO. Chứng minh 
[image: image169.wmf]MH.MOMA.MB
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c. Tính PH/(O).

d. Vẽ cát tuyến MCD, chứng minh tứ giác CDOH nội tiếp.

e. AD và BC cắt nhau tại N. CMR: 
[image: image170.wmf]AN.ADBN.BC
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 = 4R².

§3. HỆ THỨC LƯỢNG TRONG TAM GIÁC

Bài 1. Cho tam giác ABC, BC = a, AC = b, AB = c, S là diện tích ΔABC, R là bán kính vòng tròn ngoại tiếp, r là bán kính vòng tròn nội tiếp; ha, hb, hc lần lượt là các đường cao hạ từ A, B, C; ma, mb, mc lần lượt là các trung tuyến hạ từ A, B, C; la, lb, lc lần lượt là các phân giác hạ từ A, B, C; p là nửa chu vi ΔABC.

1. a = 5; b = 6; c = 7. Tính S, ha, hb, hc, R, r.

2. 
[image: image171.wmf]a23,b22,c62
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. Tính 3 góc.

3. b = 8; c = 5; A = 60°. Tính S, R, r, ha , ma.

4. a = 21; b = 17; c = 10. Tính S, R, r, ha, ma.

5. A = 60°; hc = 
[image: image172.wmf]3

; R = 5. Tính a, b, c.

6. A = 120°; B = 45°; R = 2. Tính 3 cạnh.

7. a = 4, b = 3, c = 2. Tính SABC, suy ra SAIC (I trung điểm AB).

8. Cho góc A nhọn, b = 2m
[image: image173.wmf]2

, c = m, S = m². Tính a, la.

9. Cho c = 3, b = 4; S = 
[image: image174.wmf]33

. Tính a.

10. Nếu góc A = 90°. CMR:

a. 
[image: image175.wmf]a
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b. 
[image: image176.wmf]22
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c. 
[image: image177.wmf]abc
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11. Cho góc A = 120°. CMR: 
[image: image178.wmf]a
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12. CMR: cotA + cotB + cotC = 
[image: image179.wmf]222
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13. Cho 
[image: image181.wmf]333
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 và a = 2bcosC. Tam giác ABC là tam giác gì?

14. S = p(p – c). Tam giác ABC là tam giác gì?

15. S = (p – b)(p – c). Tam giác ABC là tam giác gì?

16. acosB = bcosA. Tam giác ABC là tam giác gì?

17. mb² + mc² = 5ma². Tam giác ABC là tam giác gì?

18. sinA = 2sinBcosC. Tam giác ABC là tam giác gì?

19. Cho AB = k. Tìm tập hợp M thỏa MA² + MB² = 5k²/2

20. Gọi G là trọng tâm tam giác ABC. Chứng minh rằng:
a. 3(GA² + GB² + GC²) = a² + b² + c²

b. 4(ma² + mb² + mc²) = 3(a² + b² + c²)

c. 4ma² = b² + c² + 2bc.cosA

21. Chứng minh với mọi tam giác ABC ta có

a. S = 2R²sinAsinBsinC = Rr(sinA + sinB + sinC)

b. a = b.cosC + c.cosB

c. ha = 2RsinBsinC

d. sinB.cosC + sinC.cosB = sinA

22. Chứng minh rằng 
[image: image182.wmf]222
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 ≥ 2p. Nếu dấu “ = ” xảy ra thì ABC là tam giác gì?

23. Cho b + c = 2a. Chứng minh rằng 
[image: image183.wmf]abc
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24. Định x để x² + x + 1; 2x + 1; x² – 1 là 3 cạnh tam giác. Khi đó CMR tam giác có góc bằng 120°

25. Đường tròn nội tiếp tiếp xúc 3 cạnh tam giác ABC tại HIJ. CMR: SHIJ = 
[image: image184.wmf]2
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26. Hai trung tuyến BM = 6, CN = 9 và hợp với nhau góc 120° tính các cạnh của (ABC.

Bài 2. Cho tứ giác ABCD. Gọi α là góc hợp bởi 2 đường chéo AC và BD.

a. CMR SABCD = 
[image: image185.wmf]1

2

AC.BD.sin α

b. Vẽ hình bình hành ABDC’. Chứng minh rằng: SABCD = SACC’
Bài 3. Cho tứ giác ABCD có I, J lần lượt là trung điểm của các đường chéo AC và BD. Chứng minh rằng: AB² + BC² + CD² + DA² = AC² + BD² + 4IJ².
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